Priklady z logiky — 5

1. Pfevedte na prenexni normdlni tvar:
(Vo) (P(z) — (Vy)(Q(z,y) — ~(V2)R(y, 2)))
(Fx)A(z,y) — (B(z) = —(Fu)A(z,u))
P(z,y) — (Fy)(Qy) — (32)Q(z) — R(y)))
(Vo) ((Vy)(y <z — P(y)) — P(z)) — (Vo) P(x)
Jz)P(z) — (3x)(P(z) & (Vy)(y <z — —P(y)))

Vx) x>5—-y>z)& Ty >5—-9y>z) < Ty >
z & x> 5))
)
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( (F2)z>0—=(r+y=2& (Fe)zr—y=2—2c))
((Va)(A(z) — (B2)B(x)) — (Vz)(A(z) & (V2)-B(z))
(Vz)z >0 & (Fy)y > =

(F)z=a+y— Va)a< z

(V2)r >0& (Fy)y > )V ((F2)z=2+y — (Va)a < 2)
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2. Dokazte

(Vo) (Fy)((P(x, z) & P(y,y)) — P(z,y)) — (Vy)(=(Vz)(P(z,z) & =P(y, ) & P(y,y))
3. Casty problém:

Dokazte nebo vyvratte:

A(z) F (Vx)A(x)

- A(2) — (Y2)A(x)

A(x) = B(z) b (V) A(z) — (Vz)B(z)

F(A(z) — B(z)) — ((Vz)A(z) — (Vz)B(x))

4. Priprava na zkousku:
Necht jsou T a S teorie, A a B formule. Dokazte:
Je-liT C SaTk A, potom S+ A.
T+ A pravé kdyz pro néjakou kone¢nou podmnozinu S C T plati S+ A.
Je-i T'+ C pro kazdou formuli C z mnoziny S a je-li S+ A, potom T F A.

Je-li S mnozina vSech uzavéru formuli z T, potom T + A, pravé kdyz
Sk A.

Je-liTHAaTkFA— B, potom T+ B.



