Priklady z logiky — 4

1. Logicky pravdivé formule z pfedchoziho cviceni dokazte (bez pouziti véty
o tplnosti predikatové logiky).

2. Mé&jme teorii s jednim bindrnim predikidtem P a s dvéma axiomy (Va)—P(z, x)
a (Va)(Vy)(Vz)(P(x,y) & P(y, 2) — P(z, z)). Rozhodnéte, zda v této teorii
plati nasledujici formule, p¥ipadné je dokazte (bez pouZziti véty o tiplnosti
predikatové logiky).

(Va)(Vy) P(z,y) — ~P(y, )

(Vo) (Vy)(V2)(P(z,y) & P(y,z) = (t =y Vy = 2))

(V) (Vy) (V2)(P(z,y) & P(y, 2) — (z = yVy = z) — ~(32)(3y) (32)(P(z,y) & P(y, 2))
3. Méjme binarni predikat @) a nasledujici formule:

Ar ~(E2)3)B2)(Qy) & Qy,2)

B: (Va)(Vy)(V2)(Q(z, ) & Qy,2) = (z =y Vy =2)

C: (Y )(RQy) & Qy, ) — Q. 2))

Rozhodnéte a pripadné dokazte, zda C vyplyva z A, zda C vyplyva z B,

zda A vyplyva z B a zda B vyplyva z A.

4. Dokazte (bez pouziti véty o tplnosti predikdtové logiky) nebo vyvratte
(pomoci néjaké realizace):

(Vz)P(z) — (32)P(z)

(Vz)(A(z, 2) = B(z,y)) — (Vo) A(z, 2) — (V) B(z,y))
(Vz) By) Az, y, 2) — (3y) (Vo) Az, y, 2)

(Vz)(A — B(x)) — (A — (Vz)B())

(Vz)(A(z,y) & B(z,y)) — ((V2)A(2,y) & (V2)B(,y))
(Vz)(A(z,y) — B(z,y)) — ((V2)A(z,y) — (Vz)B(z,y))
(3z)(A(z) — B(x)) — ((B2)A(z) — (Vz)B(2))
(Vz)(A(z) V B(z)) — ((Vz)A(z) V (V2)B(x))
(Vz)(3y)(A(z) — B(y)) — (3y)(Vz)(A(z) — B(y))
(Vz)(P(z) — Q(x)) — (Bz)P(z) — (3I7)Q(z))
(Vz)(Jy) P(z,y) — (Vz)(Jy) Py, =



